UN ESEMPIO SPERIMENTALE: SCHEDA-GUIDA DI MATEMATICA APPLICATA/SCIENZA DELLE FINANZE PERLA
QUINTA CLASSE DI UN ISTITUTO TECNICO COMMERCIALE

L’ attivita proposta € costruita sullo spunto dell’ articolo A tale of three taxes di Margaret Cibes
pubblicato su Mathematics Teacher, 1993, v 86, n 4 e, seppure riguardi il tema dell'imposizione fiscale negli
Stati Uniti, risulta di attualita anchein Italia

Lametodologia della scheda-guida stimolalo studente allariflessione nei quesiti presentati in forma
chiusa (incorniciati a sfondo grigio) e all’ esplorazione o alaricerca personale in quelli aperti (doppia cornice a
sfondo grigio). Gli insegnanti possono gestire il materiale con riferimento alla propria classe, calibrando le
richieste, orientando la discussione nelle parti di problem solving e aiutando |’ approfondimento.

Gli obiettivi generali recepiscono alcune recenti indicazioni didattiche sulla costruzione attiva della
conoscenza, quali I'interdisciplinarita, la contestualizzazione dei concetti, la modellizzazione dei problemi, la
comprensione criticadei grafici.

Gli obiettivi specifici ei contenuti matematici sono riferiti adiversi e fondamentali aspetti dele
competenze in geometria analitica (rette, iperboli, traslazioni, intersezioni), in analis (funzioni, derivate,
asintoti) ein ricerca operativa (problemi di sceltatra aternative diverse).

Il lavoro nella classe dovrebbe essere condotto in compresenza o in collaborazione tra gli insegnanti di
Matematica e di Scienza delle Finanze.



La progressivita delleimposte sul reddito

1. DESCRIZIONE DEL PROBLEMA
Nel corso del 1991 all’ Assemblea Generale del Connecticut (U.S.A.) furono presentate diverse proposte

sullatassazione del reddito. Tutte prevedevano la cosiddetta “progressivita’ dell’imposta, cioé unacrescita
“piu che proporziona€’ dell’'impostay rispetto al reddito x

X imposta progressiva

imposta proporzionale

Definizioni corrette di imposta proporzionale e progressiva si possono dare utilizzando la nozione di
aliquota d’'imposta a, ottenuta come rapporto tral’impostay eil reddito x.

Per I'imposta proporzionale!’aliquota @ = — & costante a variare di x.

x| <

Per I'imposta progressiva I'aiquota @ = X cresce a cresceredi x.
X

imposta progressiva

imposta proporzionale




Approfondimento di Scienza delle Finanze:
Pregi e difetti dell’imposta proporzionale.
Pregi e difetti dell’imposta progressiva.

Approfondimento di Scienza delle Finanze-Matematica:
Le diverse modalita dell’imposta progressiva ei relativi grafici cartesiani: “ per detrazioni” , “ per scaglioni” ,
“per class” , “ continua” .

Approfondimento di Matematica:
La fundone Y =X*, cona31l: grafico e consderadoni sulla derivata prima
y

y¢=a xx*"' =a xZ inrelazoneall’aliquota d' imposta.
X

Nella scheda andlizzeremo due di questi progetti, che chiameremo A e B, e ne confronteremo le
caratteristiche attraverso i grafici cartesiani.




PROGETTO A

i) | primi 25.000 dollari del reddito di una famiglia sono esenti da imposte.
i) Se il reddito eccede 25.000 dollari I'imposta & del 6% sul reddito eccedente.

Esempi:

Il reddito della famiglia Smpsons & 30.000 dollari. A quanto ammonta I'imposta dei S mpsons?

Risposta: (30.000-25.000)x0,06=5.000x0,06=300 dollari

Il reddito della famiglia Flanders & 90.000 dollari. A guanto ammonta |’ imposta dei Flanders?

Ladefinizione andliticadell’impostay , per il progetto A &

y =)0 se 0 £ x £ 25.000
* 7 1(x- 25.000)>0,06  sex > 25.000

Il graficodiy, €il seguente
W A

Q 25.000 X




L’ aliquota effettivad’ imposta a,, calcolata comeil rapporto tral’imposta dovuta eil reddito &:

i 0 se 0 £ x £ 25.000

!

£ (x- 25.000) 0,06 1.500
X

_Ya _

a, =2A =

tox = 0,06 -
1 X ’

se x > 25.000

cherisultacrescente a crescere del reddito.

Approfondimento di Matematica:

b
Lafunzione Y = a + —, cometrasazone dell’iperbole equilatera riferita agli asintoti
X

Tabulando alcuni valori si pud costruireil grafico

reddito x aliquotaa
25.000 0
30.000
50.000
75.000
150.000
200.000

a [ahgquota)

0,05 |
0.05
0.04 |
0.03 ]
0.02 ]
0.0t |

0 25 =1 75 100 195 150 175 200 w [reddita in migliaia di dallari]




3. PROGETTOB

i) Seil reddito € minore o uguale a 25.000 dollari , nessuna imposta.

ii) Seil reddito & compreso tra 25.000 e 50.000 dollari I"'imposta e del 4,75%
sul reddito eccedente |’ esenzione di 25.000 dollari.

iii) Seil reddito € compreso tra 50.000 e 100.000 I'imposta € del 4,75% sul
reddito eccedente |’ esenzione, ma |I’esenzione viene ridotta di 1.000 dollari ogni
2.000 dollari di reddito superiore ai 50.000

iv) Seil reddito é superiore a 100.000 dollari I'imposta & del 4,75%, senza

alcuna esenzione.

Esempi

A quanto ammonta I'imposta dei S mpsons?

Il reddito dei Flanders (90.000 dollari) rientra nel casoiiii). L’ esenzione di 25.000 dollari deve essere

ridotta di 90'00; 60580'000 x000 = 90.000 _2 50.000 _ 20.000 dollari e quindi portata a 5.000

dollari. Pertanto I’'imposta dei Flanders e (90.000-5.000)x0,0475= 4.037,5 dollari.

Tenendo conto che ndl casoiii) I’ esenzione &

25.000 - w =25.000 - g +25.000 =50.000 - ;

Ladefinizione analiticadell’'impostay g del progetto B &:




se 0<x £ 25.000

se 25.000 < x £50.000
se 50.000 < x £100.000
se x >100.000

Il grafico diyg il seguente:

Y [impozta in migliaia di dollari]

10

0 25 =0 75 100 195 150 175 200 % [reddita in migliaia di dallar]

L’ aliquota effettivad’ imposta ag, calcolata comeil rapporto tral’ imposta dovuta eil reddito &:

se 0<x £ 25.000

se 25.000 < x £50.000
se 50.000 < x £100.000
se x >100.000
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cherisulta crescente a crescere ddl reddito.




Tabulando i valol

ri seguenti

reddito x aiquotaa
25.000 0
30.000
50.000
75.000
150.000
200.000
si ottieneil grafico
a [aliquota)
0.08 1
0.05
0.04 ]
0.03]
0.02 ]
0.0 |
0 2'5 5;] ?'IE 'IEIIEI 1'25 'Ié[l 1?'5 2E;EI ¥ [reddita in migliaia di dallari)




4, CONFRONTO TRA | PROGETTI

Si possono confrontare i due progetti tracciando sullo stesso grafico le curve che
rappresentano le aliquote a, e a, L’aliquota maggiore corrisponde ad una maggior
imposizione per il contribuente.
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Quali fasce di reddito sono piu tassate secondo il progetto A rispetto al progetto B,
ossia quali fasce di reddito sono favorite o sfavorite dai due progetti?

Approfondimento di Matematica:
Gli intervalli in cui y,>Y, ottenuti attraverso i punti di intersezionetra y, eyy




